ANGULOS EN POLIGONOS

Ejercicion®1.-

En los siguientes poligonos, halla la media del angulo a:

a) b) c)

72° 72°

Ejercicio n° 2.-
Halla el valor del &ngulo o en cada uno de estos casos:

a) b) ©)

: B\

0 o 140°

o 160°

200 55°

]

Ejercicio n° 3.-
Halla el valor de X,Y,Z, enlos siguientes poligonos regulares:

a) b)

Oz

Ejercicio n°4.-
Calcula la medida de los angulos desconocidos:

a) b)




Ejercicio n°5.-
Calcula el valor de X,Y,Z, en los siguientes poligonos regulares:

a) b)

), S

ANGULOS EN UNA CIRCUNFERENCIA

Ejercicio n°®6.-

o

», 50°

Di el valor de los angulos a, B y y de lafigura adjunta.

Ejercicion®7.-

¢Cuanto miden los angulos a, B y y de la siguiente figura?

Ejercicio n° 8.-

B

Tenemos un tridngulo inscrito en una semicircunferencia como muestra la figura.
Sabiendo que el arco AC = 40°, hallalos siguientes angulos :



a) CBA
b) CAB
c) ACB

Ejercicio n°9.-
Sabiendo que el angulo AOB = 94°, calcula cuanto miden los angulos P y (j

A,

Ejercicio n° 10.-

Halla el valor de los seis angulos sefialados en lafigura:

MAPAS Y ESCALAS

Ejercicio n® 11.-

Los lados de un terreno triangular miden 210 m, 170 m y 100 m. Se hace un mapa del terreno a escala y el lado
mas grande mide 4,2 cm.

a) Calculalaescalacon laque hasido dibujada.

b) Hallala medida en el mapa de los restantes lados.

Ejercicio n®12.-

Un arquitecto ha hecho el siguiente plano a escala 1:80 de un terreno destinado a jardin:

E

(o]

Mide sobre el plano AB, AC y BC y calcula las dimensiones reales del jardin.



Ejercicio n®13.-

En un mapa, dos poblaciones aparecen separadas 5,5 cm.
a) ¢Cuédl serala escala de ese mapa si la distancia real entre ambas poblaciones es de 99 km?

b) En ese mismo mapa, ¢cual serd la distancia real entre dos poblaciones que distan
4cm?

Ejercicio n° 14.-

Maria ha realizado este plano de su habitacion a escala 1:50. Calcula las dimensiones reales de la habitacién y
de la cama.

: =S
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Ejercicio n° 15.-

En un libro de biologia observamos el dibujo de una célula. Sabemos que su didmetro real es de 10° my en el
dibujo mide 4 cm.

a) Calculala escala con laque ha sido dibujada.

b) Una pulga cuyo tamafio es de 2 mm, ¢cuénto medird si la dibujas con la misma escala?



TRIANGULOS SEMEJANTES

Ejercicio n° 16.-

a) Los triangulos APQ y ABC, ¢son semejantes? Razona la respuesta.

b) Calcula x = BP.

c 15 cm - B

Ejercicio n® 17.-

Estos dos tridngulos tienen sus lados paralelos:

2,4 cm

12cm b

¢Cuénto miden los lados a y b?

Ejercicio n° 18.-

Observa esta figura en la que el segmento AB es paralelo a CD:

a) Explica por qué los triangulos OAB y ODC son semejantes.

b) Calcula x e y.

Ejercicio n° 19.-

Dos triangulos ABC y A'’B’C’' son semejantes y su razdn de semejanza es 1,6. Calcula los lados del triangulo
A’B'C’' si sabemos que:

AB =10 cm BC=9cm AC =17 cm

Ejercicio n° 20.-

En un triAngulo ABC, labase AB mide 20 my la altura relativa a esa base mide 6,6 m.
Calcula el area de otro triangulo semejante a ABC, A'B'C’, en el que A'B’=8 m.



TEOREMA DE PITAGORAS

Ejercicio n°® 21.-

Halla el lado de un cuadrado inscrito en una circunferenciade 2 cm de radio.

Ejercicio n° 22.-

En un tridngulo isdsceles, la base mide 10 cm y los otros dos lados miden 12 cm cada uno. Halla la altura
correspondiente al lado desigual.

Ejercicio n° 23.-

Halla la altura de un rectangulo cuya base mide 21 cm y su diagonal, 29 cm.

Ejercicio n° 24.-

Halla la altura de un triangulo equilatero de 3 cm de lado.

Ejercicio n° 25.-

El lado de un rombo mide 25 dm, y su diagonal menor mide 14 dm. ¢Cuanto mide la otra diagonal?

Ejercicio n° 26.-

Desde un punto P se traza una tangente a una circunferencia. La distanciade P al punto de tangencia es de 35
cm, y ladistancia de P al centro de la circunferencia es de 37 cm. ¢Cuanto mide el radio?

Ejercicio n° 27.-

En una circunferencia de radio 12 cm trazamos una recta a 7 cm de su centro. ¢Cual es la longitud de la cuerda
gue determina esta recta en la circunferencia?

Ejercicio n° 28.-

Los radios de dos circunferencias miden 3 cm y 8 cm, respectivamente. El segmento de tangente exterior comuan
mide 12 cm. Calcula la distancia entre sus centros.

Ejercicio n° 29.-

Los radios de dos circunferencias miden 8 cmy 3 cm, respectivamente. La distancia entre sus centros es de 15
cm. Halla la longitud del segmento de tangente exterior comun.

Ejercicio n° 30.-

En una circunferencia de 41 dm de radio trazamos una cuerda de 18 dm de longitud. Halla la distancia de la
cuerda al centro de la circunferencia.



LUGAR GEOMETRICO Y CONICAS

Ejercicio n®31.-

Dibuja el lugar geométrico de los puntos del plano, que estan a 3 cm de larecta r.

r

Ejercicio n° 32.-

Las rectas r y s se cortan en O. Dibuja el lugar geométrico de los puntos del plano que equidistan de ambas
rectas.

Ejercicio n° 33.-

Tenemos el segmento de extremos A y B. delongitud AB =5 cm. ¢Cudl es el lugar
geométrico de los puntos del plano que estan a la misma distanciade A que de B? Dibdjalo.

g oM

Ejercicio n° 34.-

Dado el punto O, ¢cual es el lugar geométrico de los puntos del plano que equidistan
2 cm de O? Dibdgjalo.

.0

Ejercicio n° 35.-

Dibuja el arco capaz para el segmento de extremos A y B, de longitud AB =4 cm
correspondiente al angulo de 90°.

Ejercicio n° 36.-

Usa la siguiente trama para dibujar:

a) Unaelipse defocos F y F' y constante d = 20.



b) Una hipérbola de focos F y F' y constante d =4.

Ejercicio n° 37.-

Usa la trama dada para dibujar :
a) Unaelipse defocos F y F' y constante d =28.

b) Una hipérbolade focos F y F’ y constante d =6.

Ejercicio n° 38.-

Utiliza la trama adjunta para dibujar las parabolas de foco F y directrices d; y du:

dz
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Ejercicio n° 39.-

Utiliza la trama adjunta para dibujar:
a) Unaelipsedefocos F y F' y constante d=16.

b) Una hipérbolade focos F y F' y constante d =8.

Ejercicio n° 40.-

Utiliza la siguiente trama para dibujar:
a) Una parébola de foco F y directriz dj.

b) Una pardbola de foco F y directriz d,.
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CALCULO DE AREAS

Ejercicio n®41.-

A G H B
F
c = D

Halla el area de la parte coloreada de la figura, sabiendo que:

E es el punto medio de CD.
F es el punto medio de AC.
H es el punto medio de AB.
G es el punto medio de AH.

AB=8cmy BD=6cm

Ejercicio n° 42.-

Halla el area de la siguiente figura:

4 cm

Ejercicio n° 43.-

Halla el area de esta figura:

10



Ejercicio n° 44.-

Halla el area de la siguiente figura:

<—4cm—><—4cm—><—4cm—>1

Ejercicio n° 45.-

Halla el area de la siguiente figura:

«——55cm———»

5cm

Ejercicio n° 46.-

Halla el area de la siguiente figura:

2cm

5cm

11



Ejercicio n° 47.-

Halla el area de la parte sombreada:

13 cm

15 cm

Ejercicio n° 48.-

Calcula el area de la parte sombreada:

N e

T
£
[&]
™
!
! %
:< 7 cm ::
r=05cm
R=15cm

Ejercicio n° 49.-

Halla el area de la zona sombreada:

12 cm

12



Ejercicio n° 50.-

Halla el area de la zona coloreada:

Radio de la circunferencia=5cm

Ejercicio n° 51.-

Halla el area de la parte sombreada:

A

6 cm

A

v

6 cm

Ejercicio n®52.-

Halla el area de la parte sombreada:

+«—4cm—>

< 9cm >

Ejercicio n° 53.-

Halla el area de la siguiente figura:

v

7 cm

13



Ejercicio n° 54.-

Halla el area de la parte sombreada:

A

5cm

< 5cm »>

Ejercicio n°55.-

Halla el area de la parte sombreada en esta figura:

2cm

+«—4cm—>
‘Wz’

14



SOLUCIONES EJERCICIOS ANGULOS EN POLIGONOS

Ejercicion®1.-

En los siguientes poligonos, halla la media del angulo a:

a) b) c)

72° 72°

Solucién:

a) Triangulo isosceles:
200+ 34°=180° — 20=146° — a=73°

b) Poligono de cuatro lados (trapecio, en este caso):
200+ 2-72°=360° — a+72°=180° —» o=108°

)
<~; o

B =180°—-110° = 70°
o =90°-70°=20°

Ejercicio n° 2.-

Halla el valor del &ngulo o en cada uno de estos casos:

a) b) ©)

g ol % 140°

- o 550 o 160°
Solucién:

a) Poligono de 4 lados — la suma de sus angulos es 360°

o = 360° - 180° — 70° = 110°

15



b)

55°

o
55?}

o =180° — 55° = 125°

C)
140°
o 160°
X

X =180°-160° = 20°
Y =180°-140° = 40°

Luego: o= 180° - 20° —-40° =120°

Ejercicio n° 3.-

Halla el valor de X,Y,Z, en los siguientes poligonos regulares:

a)

)z

Solucién:

a) Pentagono regular:

180°-3 _, a0

Y

360° _ ..

)Z =
Z =360°-Y =360°-108° = 252°

b) Heptagono regular:

180°-5 128,57°

Y

360 ~102,86°

X =2

Z =360°-Y =360°-128,57° = 231,43°

b)

Z

16



Ejercicio n°4.-

Calcula la medida de los angulos desconocidos:

a) b)

Solucién:

a) A=180°-35°=145°
Por ser opuestos por el vértice: B=35° y C=A=145°
Ademas, por estar en la misma posicion respecto a las dos rectas paralelas, se tiene:

G=35> F=C=145> E=B=35 D=A=145°

b) Y =90°—45° = 45°
7 =180° - 45° = 135°
X =7 =135°

Ejercicio n°5.-

Calcula el valor de X,Y,Z, enlos siguientes poligonos regulares:

a) b)

WA
A, &
Solucién:

a) Hexéagono regular:

360°

X =2. =120°

=120°

g _180°-4
6
Z =360°—Y =360°—120° = 240°

b) Octdgono regular:

360°

X =3. =135°

360°-6

Y = =135°

Z =360°—Y =360°—135° = 225°
17



SOLUCIONES EJERCICIOS DE ANGULOS EN UNA

CIRCUNFERENCIA

Ejercicio n°6.-

Di el valor de los angulos a, B y y delafigura adjunta.

Solucién:

a=p=50°:2=25°
y=180° - 50° = 130°

Ejercicio n®7.-

¢Cuénto miden los angulos «, B y y de la siguiente figura?

Solucién:

a=30° y y=30° (abarcan el mismo arco)
B=2-30°=60°

Ejercicio n° 8.-

A

B

Tenemos un tridngulo inscrito en una semicircunferencia como muestra la figura.
Sabiendo que el arco AC = 40°, hallalos siguientes angulos:

18



a)aB\A
b) CAB
c)A/C\B

Solucién:

a) CBA = 40°: 2 = 20°
b) CAB =90° por estar inscrito en una semicircunferencia
¢) ACB =180°-90° - 20° = 180° —110° = 70°

Ejercicio n°9.-

Sabiendo que el &ngulo AOB = 94°, calcula cuanto miden los angulos P y Q

A,

Solucioén:

P=0 (abarcan el mismo arco)

5262@:94 = 47°
2 2

Ejercicio n° 10.-

Halla el valor de los seis &ngulos sefialados en la figura:

Solucién:

® = @ = 25° (abarcan un arco de 50°)
@ = ® =45° (abarcan un arco de 90°)
® = ® =180° - 25° — 45° = 110°

19



SOLUCIONES EJERCICIOS MAPAS Y ESCALAS

Ejercicio n® 11.-

Los lados de un terreno triangular miden 210 m, 170 m y 100 m. Se hace un mapa del terreno a escala y el lado

mas grande mide 4,2 cm.

a) Calculalaescalacon laque hasido dibujada.

b) Hallala medida en el mapa de los restantes lados.

Solucién:

210 m _ 21000

= =5000 — 1:5000
4,2 cm 4,2

a) Escala=

b) Medida en el mapa de los otros dos lados:

170m 170000 cm

= =3,4cm
5000 cm 5000 cm

10000 cm
5000cm

2cm

Ejercicio n® 12.-

Un arquitecto ha hecho el siguiente plano a escala 1:80 de un terreno destinado a jardin:

E

C

Mide sobre el plano AB, AC y BC y calcula las dimensiones reales del jardin.

Solucién:

Midiendo en le plano se obtiene AC =2cm, BC=35cm y AB =5 cm.

Las dimensiones reales son:

AB=5.-80=400cm=4m
BC =3,5-80=280cm=28m
AC=2-80=160cm =16 m

Ejercicio n® 13.-

En un mapa, dos poblaciones aparecen separadas 5,5 cm.
a) ¢Cuédl serd la escala de ese mapa si la distancia real entre ambas poblaciones es de 99 km?

b) En ese mismo mapa, ¢cuél sera la distancia real entre dos poblaciones que distan

4cm?

20



Solucioén:

a) Sabemos que 5,5 cm en le plano equivalen a 99 km en la realidad; para averiguar la escala
nos interesa saber: 1 cm en el plano, ¢a cuantos kilbmetros equivalen en la realidad?

99 km 9900000

= =1800000
55cm 5,5

La escala es 1:1800000.

b) Distancia real =4 - 1800000 = 7200000 cm =72 km

Ejercicio n® 14.-

Maria ha realizado este plano de su habitacion a escala 1:50. Calcula las dimensiones reales de la habitaciéon y
de la cama.

i =S

| e— | | T — |

Solucién:

— Dimensiones en el plano de la habitacion:
Largo =6,5cm
Ancho =6,3 cm

Dimensiones reales de la habitacion:
Largo=6,5-50=325cm=3,25m
Ancho=6,3-50=315cm=3,15m

— Dimensiones en el plano de la cama:
Largo =3,8 cm
Ancho=2,7 cm

En realidad, las dimensiones de la cama seran:

Largo=3,8-50=190cm=1,9m
Ancho=2,7-50=135cm=1,35m

Ejercicio n°®15.-

En un libro de biologia observamos el dibujo de una célula. Sabemos que su diametro real es de 10° my en el
dibujo mide 4 cm.

a) Calculala escala con laque ha sido dibujada.
21



b) Una pulga cuyo tamafio es de 2 mm, ¢cuanto medira si la dibujas con la misma escala?

Solucion:
-5 -3
a) Escala = 10°m_10"cm _ 25-10" — 1:2,25-10™*
4 cm 4 cm
-1
b) Medida de la pulga en el dibujo = 210—4cm =0,8-10° cm=800cm=8m
2,5-10"cm

SOLUIONES EJERCICIOS TRIANGULOS SEMEJANTES

Ejercicio n° 16.-

a) Los triangulos APQ y ABC, ¢son semejantes? Razona la respuesta.

b) Calculax = BP.

c 15 cm

Solucién:

a) APQ y ABC son semejantes porque estan en posicién de Tales, es decir:

— Tienen un angulo comun, A.

— Los lados opuestos a A (P_Q y E) son paralelos.

b) Dado que ambos triangulos son semejantes, los lados son proporcionales:

8 _ 8+x 4 8+x

%
6 15 3 15
Luego BP =12 cm.

60=24+3x — 36=3x — x=12

Ejercicio n°® 17.-

Estos dos tridngulos tienen sus lados paralelos:

6 cm

2,4 cm

12 cm b

22



¢,Cuénto miden los lados a y b?

Solucioén:

Por tener los lados paralelos, ambos triangulos son semejantes (se puede encajar el triangulo pequefio en el grande y
por tanto estar en posicion de Tales). Luego los lados son proporcionales:

5

_12 N b:12'2’4:4,80m
24 b
b _a - a=;6=15cm
24 6 2,4

Ejercicio n° 18.-

Observa esta figura en la que el segmento AB es paralelo a CD:

a) Explica por qué los triangulos OAB y ODC son semejantes.
b) Calcula x e y.
Solucion:

a) Por ser CD paralelo a AB se tiene que D=A y C= I§; por tanto los triangulos OAB y ODC
tienen dos angulos respectivamente iguales, luego son semejantes.

py 23106 18375 ga1cm
X 7,5 10,6
9_106 | y:9'7'5z6,37 cm
y .5 10,6

Ejercicio n° 19.-

Dos triangulos ABC y A’B’C’ son semejantes y su razon de semejanza es 1,6. Calcula los lados del triangulo
A'B'C’' si sabemos que:
AB=10cm BC=9cm AC=17cm

Solucién:

Por ser ABC y ABC’ semejantes, sus lados son proporcionales:

AB' BC AC _
AB  BC AC

16

Luego:
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A'B'=16-10=16 cm
B'C'=16-9=14,4cm
A'C'=16-17=27,2cm

Ejercicio n° 20.-

En un triangulo ABC, labase AB mide 20 m y la altura relativa a esa base mide 6,6 m.
Calcula el area de otro tridngulo semejante a ABC, A'B'C’, en el que A'B’=8 m.

Solucion:
Calculamos la altura h’ del triangulo A'B’'C’ sabiendo que por ser semejante al tridngulo ABC se tiene :

6,6-8

A _h , 20_58 h=>""-264m
20

AB h 8 h

AB-h' 8.2,64

Area del triangulo A'B'C’ = 5 >

=10,56 m*

SOLUCIONES EJERCICIOS TEOREMA DE PITAGORAS

Ejercicio n° 21.-

Halla el lado de un cuadrado inscrito en una circunferencia de 2 cm de radio.

Solucién:

Aplicamos el teorema de Pitagoras:
X2=22+22 > x?=4+4=8 - x=+/8~283

El lado del cuadrado mide 2,83 cm.

Ejercicio n® 22.-

En un tridngulo isdsceles, la base mide 10 cm y los otros dos lados miden 12 cm cada uno. Halla la altura
correspondiente al lado desigual.

Solucién:

S
~ >
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Aplicamos el teorema de Pitadgoras:
122 =h?* +52 — h? =144-25=119 — h=4/119 ~10,91

La altura mide 10,91 cm.

Ejercicio n° 23.-

Halla la altura de un rectangulo cuya base mide 21 cm y su diagonal, 29 cm.

Solucién:

zadl

21cm

Aplicamos el teorema de Pitagoras:
292 =x?+21> — x> =841-441=400 — x =400 =20

La altura mide 20 cm.

Ejercicio n° 24.-

Halla la altura de un tridngulo equilatero de 3 cm de lado.

Solucién:

3cm
Aplicamos el teorema de Pitagoras:
3¥=h*+15" > h®*=9-225=6,75 - h=./6,75~26

La altura mide 2,6 cm.

Ejercicio n° 25.-

El lado de un rombo mide 25 dm, y su diagonal menor mide 14 dm. ¢Cuanto mide la otra diagonal?

Solucién:

Aplicamos el teorema de Pitagoras:

25° =x*+7° —» x*=625-49=576 — x=+/576 =24

25



La otra diagonal mide 2x = 48 dm.

Ejercicio n° 26.-

Desde un punto P setraza unatangente a una circunferencia. La distancia de P al punto de tangencia es de 35

cm, y ladistancia de P al centro de la circunferencia es de 37 cm. ¢Cuanto mide el radio?

[T 35 cm
P

37 cm

Solucién:

Aplicamos el teorema de Pitagoras:
372 =r?+352 - 1369=r2+1225 — r2=1369-1225=144 — r =+f144 =12cm

Ejercicio n° 27.-

En una circunferencia de radio 12 cm trazamos unarecta a 7 cm de su centro. ¢ Cuél es la longitud de la cuerda

gue determina esta recta en la circunferencia?

Solucioén:
I

Aplicamos el teorema de Pitagoras:
122 =x%+72 > x> =144-49=95 — x=+/95~9,75
Longitud de la cuerda = 2x ~ 19,50 cm

Ejercicio n° 28.-

Los radios de dos circunferencias miden 3 cm y 8 cm, respectivamente. El segmento de tangente exterior comun

mide 12 cm. Calcula la distancia entre sus centros.

Solucién:
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Aplicamos el teorema de Pitagoras:
x? =122 +52 =144+ 25=169 — x =+/169 =13 cm

Ejercicio n° 29.-

Los radios de dos circunferencias miden 8 cmy 3 cm, respectivamente. La distancia entre sus centros es de 15
cm. Halla la longitud del segmento de tangente exterior comun.

Solucién:

Aplicamos el teorema de Pitagoras:
152 =x?+52 — x?=225-25=200 — X =+/200 ~14,14 cm

Ejercicio n° 30.-

En una circunferencia de 41 dm de radio trazamos una cuerda de 18 dm de longitud. Halla la distancia de la
cuerda al centro de la circunferencia.

Solucién:

Aplicamos el teorema de Pitagoras:
47 —=y? 497 —» y? =1681-81=1600 — y = /1600 = 40 dm
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SOLUCIONES EJERCICIOS LUGAR GEOMETRICO
Y CONICAS

Ejercicio n° 31.-

Dibuja el lugar geométrico de los puntos del plano, que estan a 3 cm de larecta r.

r

Solucioén:

Los puntos del plano que estan a 3 cm de r, son dos rectas paralelas a r:

4

3cm

Ejercicio n° 32.-

Las rectas r y s se cortan en O. Dibuja el lugar geométrico de los puntos del plano que equidistan de ambas
rectas.

r

Solucioén:

28



El lugar geométrico obtenido es la bisectriz del angulo o.

Ejercicio n° 33.-

Tenemos el segmento de extremos A y B. de longitud AB =5 cm. ¢Cudl es el lugar

geométrico de los puntos del plano que estan a la misma distanciade A que de B? Dibdjalo.

Solucién:

El lugar geométrico pedido es la mediatriz del segmento AB.

Ejercicio n° 34.-

Dado el punto O, ¢cudl es el lugar geométrico de los puntos del plano que equidistan
2cm de O? Dibujalo.

.0

Solucién:

El lugar geométrico es una circunferencia de centro O y radio 2 cm.

Ejercicio n° 35.-

Dibuja el arco capaz para el segmento de extremos A y B, de longitud AB =4cm
correspondiente al angulo de 90°.
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Solucién:

El arco capaz correspondiente al angulo de 90° es una semicircunferencia.

Ejercicio n° 36.-

Usa la siguiente trama para dibujar:
a) Unaelipse defocos F y F' y constante d = 20.

b) Unahipérbolade focos F y F’ y constante d =4.

Solucién:

a) En la elipse se observa que:

PF =14

_ — PF+PF'=14+6=20
PF' =6

Cualquier punto de la elipse cumple esta condicion.

b) En la hipérbola se observa que:
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QF =7 R

hal —» QF -QF =11-7-=4
QF' =11

RF=9

_ — RF-RF'=9-5=4
RF' =5

Cualquier punto de la hipérbola cumple que |S_F —S_F'| =4.

Ejercicio n° 37.-

Usa la trama dada para dibujar :
a) Unaelipse de focos F y F' y constante d =28.

b) Una hipérbola de focos F y F' y constante d =6.

[t (Ccmammm
WNN\\essacseszz22))

Solucién:

a) Enla elipse se observa que:
PF =13
PF' =15

Se puede comprobar que cualquier punto de la elipse dibujada cumple esta condicion.

} — PF+PF'=13+15=28

b) En la hipérbola se observa que:
RF =14

o > RF-RF'=14-8=6
RF' =8
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Rallly } —~ QF —~QF =12-6=6
QF =12

Se puede comprobar que cualquier punto de la hipérbola cumple que ‘S_F —S_F" =6.

Ejercicio n° 38.-

Utiliza la trama adjunta para dibujar las parabolas de foco F y directrices d; y dy:

dz a,

AW
AV VAT
J 71777

[ 1] ]

\
NV VT
J T

777777

[ W W W W VA VAN

WY
ALV

[T 777
\ 1\

/7
7777

Solucién:
]| i;c;
§<§ 555 \
RN\
é@é%
P

La parabola de foco F y directriz d; verifica que:

PF=6 —
PF =dist (P, d
dist(P,d1)=6} -~ st(P. )

Se puede comprobar que cualquier punto de esta parabola esta a la misma distancia del foco F que de la directriz d.

La parabola de foco F y directriz d, verifica que:

QF =5

dist (Q, d )=5} > QF =dit(Q.d;)

Cualquier punto de la citada parabola esta a la misma distancia de F que de d,.
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Ejercicio n° 39.-

Utiliza la trama adjunta para dibujar:
a) Unaelipsedefocos F y F' y constante d=16.

b) Una hipérbola de focos F y F’ y constante d=8.

a) En la elipse se observa que:
PF =6
PF' =10

} — PF+PF'=6+10=16

Cualquier punto de la elipse dibujada cumple esta condicion.

b) En la hipérbola se observa que:

QF =15 —

Q > QF-QF'=15-7=8
QF' =7

RF =7

il - RF'-RF =15-7=8
RF' =15

Cualquier punto de la hipérbola cumple que |S? —S_F'| =8
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Ejercicio n° 40.-

Utiliza la siguiente trama para dibujar:
a) Una parabola de foco F y directriz d;.

b) Una parabola de foco F y directriz d,.

g1

A\ \
ANAVAVAWAY
ANV WA W =Y
/] 777

AN ERET
[T T ]7

VW W A I
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/

J T
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[~ 1
I~ |
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\:\‘ ~/:/
Nyal Ennnssgs
N
Solucioén:
d> dq
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éé? NaNERmEE
NaNynnnnssly

a) La pardbola de foco F y directriz d; verifica que:
PF =6

PF =dist (P, d
dist(P,d1)=6} - st(P. )

Se puede comprobar que cualquier punto de esta parabola esta a la misma distancia del foco F que de la directriz
d;.

b) La pardbola de foco F y directriz d, verifica que:

QF =7 —
dist (Q, d2)=7} — QF =dist(Q,d,)

Cualquier punto de esta parabola esta a la misma distancia de F que de la directriz d,.
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SOLUCIONES EJERCICIOS CALCULO DE AREAS

Ejercicio n®41.-

A G H B
F
c = D

Halla el area de la parte coloreada de la figura, sabiendo que:

E es el punto medio de CD.
F es el punto medio de AC.
H es el punto medio de AB.
G es el punto medio de AH.

AB=8cmy BD=6cm

Solucioén:

2cm
—>

§I®

1]
QI@ &

«—4cm—>+—4cm—>

wo 9

— Areadel rectangulo =b-h =8-6 = 48 cm?

— Areade @ =H=%=3cm2

— Areade @ :H:£:6cm2
2 2

- Areade ® =%=4—'6=120m2

— Area de la parte coloreada =48-3-6-12=27 cm?

Ejercicio n°® 42.-

Halla el area de la siguiente figura:

4 cm

5cm




Solucién:

4 cm

@

2cm

4 cm o] X

— Hallamos el valor de x aplicando el teorema de Pitagoras:

52=x21+42 > x=+/25-16 =9 =3cm

— La base mayor del trapecio medira 4 + 3 =7 cm.

Tc~r2_n-22

- Areade @ = =271~ 6,28 cm?

— Areade @ =(B+2b)'h:(7+;)'4=220m2

— Area total = 6,28 + 22 = 28,28 cm?

Ejercicio n° 43.-

Halla el &rea de esta figura:

Solucién:

h

|
I
I
|
|
|
|
|
|
I
|
|
|
i
8c
— Hallamos la altura del tridngulo equilatero:

h=1/82-42 = /64-16 = /48 ~ 6,93 cm

— Area del triangulo = % _8 2’93 =27,71cm?

2 2
— Area del semicirculo = = 2r T4 8n ~ 25,13 cm?

— Areatotal = 27,71+ 25,13 = 52,84 cm?
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Ejercicio n° 44.-

Halla el area de la siguiente figura:

+«—4cm—>«—4cm—>+«—4cm—>

Solucioén:

Area del rectangulo =b-h = 4.6 = 24 cm®

Area del triangulo = % 84 e

Area del paralelogramo =b-h =4-(10,5-6) =18 cm?

Area total = 24 +2-12 +18 = 66 cm?

Ejercicio n° 45.-

Halla el area de la siguiente figura:

+«—55cm——

5cm

Solucioén:
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Areade ® =b-h=5,5-1=5,5cm?

Areade @ =b-h=15-3=4,5¢cm?

Areade @ = =0,75 cm?

b-h_15-1
2 2

— Areatotal =5,5+4,5+0,75 = 10,75 cm?

Ejercicio n° 46.-

Halla el area de la siguiente figura:

2cm

5cm
Solucién:

2 2 o
Area del sector circular = &% _ T 2,5 -80
360° 360°

~ 4,36 cm?

Area del rectangulo =b-h=5-2=10cm?

— Area del circulo formado por los dos semicirculos = nr? = n-1* = n ~ 3,14 cm?

Area total = 4,36 +10 - 3,14 = 11,22 cm?

Ejercicio n° 47.-

Halla el area de la parte sombreada:

13 cm

15 cm




Solucién:
13 cm

15 cm

— Area del rectangulo = 13 - 15 = 195 cm?

— Area del segmento de parabola = % -13-15=130 cn?®

— Areade ® =195 — 130 = 65 cm?

Calculamos la base del triangulo:

X =132 —5% = /16925 =144 =12 cm
— Area del triangulo = 12% =30 cm?

— Areatotal = 65 + 30 = 95 cm?

Ejercicio n° 48.-

Calcula el é&rea de la parte sombreada:

«—3cm—

A
~
o]
3
v

Solucién:

mab  m-2-15

Area de la semielipse = — 5 - 15t~ 4,71cm?

Area del rectangulo =b-h=7-3=21cm?

Area de la corona circular = n(R2 - r2) = rc(],S2 —0,52) =21 ~ 6,28 cm?

Area total = 4,71+ 21+ 2-6,28 = 38,27 cm?
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Ejercicio n° 49.-

Halla el area de la zona sombreada:

12 cm

Solucion:
— Area del segmento de parabola = % .9.12=72 cm’®

2

— Area del semicirculo = 2> ~ 14,14 cm?
— Areatotal = 72 + 14,14 = 86,14 cm”

Ejercicio n° 50.-

Halla el area de la zona coloreada:

Radio de la circunferencia=5cm

Solucién:

— Areade ® = Areade @ =H=5—é5=12,50m2
2 2
— Areade ® =T‘4Ir =“45 — 6,251 ~ 19,63 cm’

— Areatotal =12,5-2+19,63 = 44,63 cm?
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Ejercicio n° 51.-

Halla el area de la parte sombreada:

A

6 cm

v

6 cm

A

Solucién:

3 .
La parte sombreada ocupa 3 del &rea del cuadrado. Por tanto:

Area = §-62 _108 =13,5cm?
8 8

Ejercicio n° 52.-

Halla el &rea de la parte sombreada:

+«—4cm—>

< 9cm »>

Solucién:

La parte sombreada ocupa lo mismo que la que esta sin sombrear, es decir, la mitad del rectAdngulo. Por tanto:
Area=£9'4=§ =18cm?
2 2

Ejercicio n° 53.-

Halla el area de la siguiente figura:

A
v

7cm

3cm

7-15=55¢cm

Como ©®=0@ y ®=®, el areatotal es el area del rectangulo de base 5,5 cm y altura 3 cm; es decir:
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Area=5,5-3=16,5cm?

Ejercicio n°®54.-

Halla el area de la parte sombreada:

A

5cm

< 5cm >
Solucién:

La parte sombreada equivale a % del cuadrado. Por tanto:

Areazl-s2 :§:6,25 cm?
4 4

Ejercicio n° 55.-

Halla el area de la parte sombreada en esta figura:

2cm

wo 9

+«—4cm—>
A

2cm 6cm

A
v

Solucién:

A

6 cm

v

6 cm

A

4 .
La parte sombreada ocupa % = 5 del cuadrado. Por tanto, su area es:

Areazgﬁ2 =16 cm?

Area del rectangulo = 72 - 13 - 15 = 195 cm?
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