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Unidad 14 – Integrales indefinidas 
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SOLUCIONES  

1. Las integrales quedan: 

 

      a) ∫ ++−=+− Cxx
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     l) Cxdxx
x
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     m) 
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     n) 3sen 2 cos2x x dx⋅ ⋅ =∫   

 

     ñ)  

 

     o)  

 

 

     p)                                                                                   
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     q)   

 

 

 

     r)  

 

 

 

     s)   

 

 

 

 

 

 

     t)   
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2. Las integrales quedan: 

 

      a) ∫ ⋅
2x cos ldxx =  

      

 

b) ∫ ⋅
xe cos ldxx =⋅2  

 

 

 

Aplicamos de nuevo el método de integración por partes: 
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c) ∫ arc sen ldxx =⋅  

      

 

 

d)  

 

 

     e) ∫ =⋅⋅ ldxxx ln3  

           

 

     f) ∫ ⋅
x2 sen ldxx =⋅  
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     Aplicando de nuevo este método, obtenemos: 
 

      
 
      

     g) ∫ arc tg ldxx =⋅  

      
 

     h) ∫ =⋅⋅ ldxxx 23 ln  
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     Aplicando este método a la última integral, obtenemos: 

  

 

i) ∫ =⋅⋅ ldxex x2
 

      
 
 

j) ∫ =⋅ ldxxln  
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     k) ∫ =⋅⋅ ldxxx ln  

      

 

     l)
21

x arc sen x
dx l

x

⋅
=

−
∫  
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3. Las integrales quedan: 

      
 

b)      ∫ +−

+
dx

xx

xx

)1)(1( 2

2

 

 
Descomponemos la fracción en suma de fracciones simples: 
 

 
 

 
c)  

 
 
 
 

d)       
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e) ∫ +− xxx

dx

23 23
 

     Descomponemos la fracción integrando en suma de fracciones simples: 
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f) dx
xx

xx
∫ +⋅−

−+−

)1()1(

16
2

2

 

 
     Descomponemos la fracción en suma de fracciones simples: 

      

      
 

      
g)  

 
 
 
 
 
 

h) ∫ ∫ =
−

=
−

dx
x

x
dx

x

x
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i) =
−

+−
=

−∫ ∫ 1

)1(

1 2

2

2

3

x

xxx
dx

x

x
 

 
 

j) dx
xxx

xx
∫ −+⋅−

−+

22

753
23

2

 

 
Descomponemos la fracción dada en suma de fracciones simples: 
 

 
 

 

k) =








−+
−+−=

−+

−+
∫ ∫ dx

xx

x
xxdx
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l) ∫ ∫ =








+
−=

+
dx

x

x
xdx

x

x

11 22
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SOLUCIONES  

4. Las integrales son: 

 

     a)  ∫ ∫ =
++

=
++

dt
tt

dx
ee

e
xx

x

2

1

2 22
 

      
 

     b) ∫ ∫ ∫ =
+

=
+

=
+

dt
t

dtt
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dx
xx 1

1
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      c) 

 

 

     d) ∫ ∫ =+=
−

dttdx
x

x 32
3
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     e) 

 

      

 

       

5. Las integrales son: 

 

     a) ∫ − dxxx 1    Hacemos el cambio de variables: 

      

     Deshaciendo el cambio 1−= xt , obtenemos: 

      

     b) dx
x

x
∫

+−

−

132

32
 

     Hacemos el cambio de variable: .32 2 dttdxtx =⇒=−  
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     c) ∫ ∫ +−=
−

=⋅⋅=
⋅

−
− Cx

x
dx

x
x

xx

dx
ln/1

1

)(ln1
)(ln

ln

1
2

2
 

 

     d) Cedx
e

e x

x

x

++−=
+∫

−

−

−

1ln
1

 

     También se puede hacer mediante el cambio de variable: .1 te x
=+

−  

 

     e) ∫
++ 1)5( xx

dx
   hacemos el cambio: dttdxtx 21 2

=⇒=+  

      

 

 

     f) 

  

 
 

     También se puede hacer mediante el cambio de variable: 31+ cos 32 tx = . 
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     g) ∫∫ =⋅⋅+−=
+

dx
x

xdx
x

x 1
)ln1(

ln1 3/1
3

 

      

 

     h) ∫ +
dx

x

x

2
    

      

 

     i) ∫ =
+

dx
x

x 12
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6. Las integrales quedan: 

 

     a) dx
x

∫
++ 11

3
 

     La resolveremos por el método de cambio de variable haciendo: dttdxtx 21 2
=⇒=+  

      

 

     b) =⋅⋅=⋅∫ ∫ dxxsenxsendxxsen 23  

      
 

     c) ∫∫ +=⋅⋅= C
x

dx
x

xdx
x

x

6

)(ln1
)(ln

)(ln 6
5

5

 

 

     d) ∫
++ xxx

dx

2)1( 2
hacemos esta integral por el método de cambio de variable, haciendo: 
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     e) ∫ = ldxxsen )(ln  

 

     Esta integral la resolvemos por el método de integración por partes. 

    

 

     f) 
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     g) ldx
x

x
x =









+

−
⋅∫ 1

1
ln  

 

     Hacemos esta integral por medio del método de integración por partes: 
 

      

 

 

(*) en esta integral hemos aplicado el método de integración de funciones racionales, 

descomponiendo la fracción 
1

1
2

−x
 en  suma de fracciones simples: 
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     h) =⋅⋅⋅=⋅⋅
−

∫∫ dxxxsendxxxsen 5cos5)5(
5

1
5cos5

4
4

 

 

 

     i) ∫ =⋅⋅ ldxxsenarcx2
 

 

      

      

 

     j) 
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     k) ∫∫ +−=
−

⋅
=

−
Cx

x

dxx

xx

dx
1lnln

1ln

/1

)1(ln
 

 

      

     l) ∫ = ldx
x

x)ln(ln
 

      

     Hacemos esta integral por el método de cambio de variable, haciendo: dtxdxtx ⋅=⇒=ln  

      

 

     m) ∫ ∫ +=+=−= C
x

C
t

dt
t

dx
x

xsen

cos

111

cos 22
 

     Hemos realizado el cambio de variable tx =cos  

 

     n) ∫ =⋅−⋅ ldxxx )1ln( 2
 

     Esta integral la resolvemos por el método de integración por partes: 
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     ñ) ∫ ∫ ∫ +
+

−
−

=
−

dx
x

dx
x

dx
x

x

1

1

1

1

1

4
4

2

 

      

 

     o) 

  

 

 

     p) 
 

      

 

     q)  
 

 

 

 

 

          

 

     r)  
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     s)  
 

      

 

 

     t) ∫ =++ 1)1(ln 2 dxxx  

 
     Hacemos esta integral por el método de integración por partes: 
 

      

 

 

 

     u) 
 

 

      

      

 

 

    v) 
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     w) ∫ − dxx256  

 
     Esta integral la resolvemos por el método de integración por cambio de variable, haciendo: 

      

7. Calculamos las primitivas de f(x): 

 

     Resolvemos esta integral por el método de la integración de cambio de variable, haciendo:       

      
x

dtt
dxtx =⇒=−

22 1 . 
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SOLUCIONES  

8. Las integrales quedan: 

 

     a) Haciendo el cambio de variable tx =
2 obtenemos: 

23 1
· ·

2

x tx e dx t e dt=∫ ∫   resolviendo esta integral por partes obtenemos: 

( )
2 23 21 1

· · 1
2 2

x t xx e dx t e dt e x C= = − +∫ ∫  

 

b) Haciendo el cambio de variable tex
=  obtenemos: 

( )
2 2 2

2ln(2 ) 2ln 2
2 2 22

x
x x

x

e t t
dx dt dt dt t t e e C

t t te

+
= = − = − + = − + +

+ + ++∫ ∫ ∫ ∫  

9. La solución queda: 

( ) ( )
3 5

3 2 2 2 2 4 sen sen
cos ·sen · cos · 1 sen ·sen · sen sen ·cos ·

3 5

x x
x x dx x x x dx x x x dx C= − = − = − +∫ ∫ ∫  

10. Todas las integrales pueden calcularse utilizando integración por partes. Obtenemos: 
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11. La solución es: 

 

      

12. La integral es: 
 

     ∫ −

+
dx

xx

x
2

1
       Descomponemos la fracción 

xx

x

−

+
2

1
en suma de fracciones simples: 
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13. La solución en cada caso es: 

 

 

 
14. Quedan: 
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15. Haciendo 
x

dx
dtxt == ,ln  la integral queda: 

 

16. ∫ = ldxx 2)(ln  

      
 

Todas las primitivas de f(x) = 2)(ln x  son las funciones de la forma: 

 
 

Lo que se anula para ex = verificara:   eCCeee −=⇒++−= 220  

 
La primitiva buscada es: 
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17. Las integrales quedan del siguiente modo: 
 

     ∫ ⋅= xl1 sen dxx)(ln  

      
Esta última integral la resolvemos por el mismo método de integración por partes: 
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Vamos a comprobar el resultado, para ello veremos que la derivada del segundo miembro es 
igual a la función del primer miembro: 

      
 
Hallamos la derivada de la función: 
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     Hallamos la derivada de la función anterior: 

      

18. La solución es: 

      

19. La función buscada es: x
xxx

xf 5
2624

)(
234

+++=  
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