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Unidad 11 — Derivadas

ACTIVIDADES FINALES

EJERCICIOS Y PROBLEMAS

I

H E B N
~J

||
o

M 10.

Wi

Calcula la tasa de variacion media en el intervalo [2, 5] para las funciones:

flx)=7 - 2x glx)=4x*-3x+5 kix) = = Hx)= vx+4

. Calcula, mediante la definicién de derivada de una funcién en un punto, las derivadas de las siguientes funciones en los

puntos que se indican:

a) flx)=(2x- 1% Df(2) b) f(x)=/x+3; f(6) A fx) = 22 : D f0)
X+
. Estudia la derivabilidad de las siguientes funciones en x = 0:
2 : 3 .
a) f(x}=\x| b) f(X):[_X +1 S!X<0 o) f(X):{X - X S!XSO
1 si xz0 senx si x>0

. ¢Para qué valores de a y b cada una de las siguientes funciones es continua y derivable?

xt+2 s x<0
3 _ i .
a) f(x)= X =12x+1si0=x =1 b) f(x) = Jax+ b S 0<x=2
20x* +bx+asil<x=2

Six>2

3 _x
V2 22

. Halla las ecuaciones de las rectas tangente y normal a la curva y = 2x? + x en el origen de coordenadas.
. Halla los puntos en los cuales la tangente a la curva y = 2x® + 3x2 — 30x — 6 es paralela a |a recta de ecuacion v = 6x - 5.
. Encuentra la ecuacién de la recta tangente a la curva xy* -5y =6 en el punto (1, 6).

. Dada la funcion y = x2 — 4x + 3, encuentra un punto de su grafica en el cual la recta tangente a ella sea paralela a la se-

cante a la curva en los puntos de abscisas x= 1y x=4.

. Halla los valores de a y b para los cuales la recta tangente a la curva v = x2 + ax + b en el punto P(3, 0) tenga de pen-

diente 2.

Encuentra la ecuacién de la recta tangente a la funcién
f(x) = e¥ en un punto cualguiera x = 2. Halla el valor de Y
a para que dicha recta pase por el punto (exterior a la
curva) P(1, Q).

Llamamas dangulo de dos curvas y = f(x) e y = g{x) que se
cortan en un punto P de abscisa x, al menor de los angu-
los e que forman sus respectivas tangentes en el punto P.

Halla el angulo que forman los siguientes pares de cur-
vas en todos sus puntos de corte:

a) flx) =x?
gix)=x+2

b) flx) = x3 4+ x2
glx)=x+1
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W 12. Calcula las derivadas de las siguientes funciones:
a) D[x*] g) DL - x*]

b) D[(3x)"] h) Dlx - 41

) D[3 Inx] i) D[e* +3)]
2 . 1
d) D ———+ D
) {(XS—WJ ) [\54—5):2}

e) D[i}
X

f) D[sen 4x] I} D[sen?x]

M 13. Calcula las derivadas que se indican a continuacién:

a) D[[ﬁx —1-x? )BJ
D[cos(x—n}
cosix +1)

c) D[In tg? x]

i) Dlsen? x?]
i) DIx2 +sen x]

k) D[In2 (In x)]

)D{ |1—senx} " D{ln(',xzm—x
Viwsenx Ieeiex
x=1
e) D[sen {cos(sen x)}] m) D[arctg (m)}
3 I32x X
4] o]
e ! Jai - #

g) Dlsen? 2x - cos? 3x] fi) D[arctg (sen x)]

h) Dlx] o) Dlx'n+]

)

m) D[(x* - 3)%]
n D[(x + 17 - {(x = 1)7]
fi) D[In (2 - 3x%)*]

o) Dl(4x+2)-ax—2]

p) D[x2 - 2% - a%]

q) D[sen x]

p) D[arcsen\fx - ﬂ

N+ 7x
9 DHP ?x}

r) D[(‘I = x)v{‘l+ xz]

5) Dlarctgyx]
0 ofim( ) e
ool 75)

v) D[arcsen (tg x)]

w) D[(sen x)z==x]

M 14. Calcula las derivadas sucesivas que se indican:
a) fix) = 2> b) g(x) = % O h(d =In(x+2) d) j) = sen 3x
¥ —
F(x) g*(x) 1 J ()
M 15. Obtén las derivadas n-ésimas de las siguientes funciones:

a) fx)=In(x-1) c gx)=e"+e~ e) hix) = iz
x

b) flx) = d) g(x) =3~ ) hix) = cos x

.
x+1

11
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M 16. ;En qué punto o puntos la recta tangente a la curva y = 5@ + 3x + 4 tiene la menor pendiente?

X
+1xl

M 17. Se considera la funcion f: 2 —— B dada por f(x) = 1

a) Estudia su derivabilidad.

b) Encuentra f(x).

M 18. La primera grafica corresponde a la funcién derivada de f(x).
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a) Obtén la expresién analftica de v = f(x). %

b) Indica cual de las gréficas, (4), (B) o (C) corresponde a la funcién flx). Justifica la respuesta.

e i x =
W 19. a) Estudia para qué valores de a las funciones f(x) = L S! X=2 5on continuas.
2ax—2a+1si x>a

b) En estos casos dibuja las graficas de las funciones obtenidas.

¢} ¢En algun caso fes derivable en a?

W 20. Considérese la hipérbola x - y = 1. Halla la ecuacién de la secante a dicha curva que pasa por los puntos de abscisas x = 1
y x = 2. Halla también las ecuaciones de las tangentes a la hipérbola que son paralelas a dicha secante.

W 21. Halla el punto de la curva y = In (1 + x2) en que la tangente es perpendicular a la tangente trazada por el punto de abs-
cisax=1.

M 22. Determina los coeficientes a y b de la pardbola y = ax2 + bx + 2, sabiendo que la recta tangente en el punto en que x= 1
es larecta y = -2x.

W 23. Halla el dngulo que forman las rectas tangentes a las curvas xy = 1, x2 — y2 = 1 en sus puntos de interseccion.

M 24. Determina, de manera razonada, todas las funciones f que sean polinémicas de tercer grado y verifiquen (1) = f(1) = 0.
iPuede existir alguna de las funciones determinadas anteriormente que verifique f(0) = f(1) = 0?

W 25. Si el lado de un cuadrado aumenta a una velocidad de 3 cm/s, halla la velocidad a la que aumenta su 4rea cuando el
lado vale 12 cm. Halla el valor del lado cuando el area crece a 60 cm?2/s.
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