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VECTORES

EJERCICIO 1 : ABCDEF son los vértices de un hexagono regularedcentro O. En los
siguientes pares de vectores compara sus moédulosedciones y sentidos:

A R a) AB yBC
b) BCyEF
c) AByFC

F p)

a) ABy BC : Tienen el mismo mddulo y distinta diréaciNo se puede comparar el sentido.
b) BCy EF: Tienen el mismo modulo y direccion, yidestopuestos.

c) ABYy FC: Tienen la misma direccion y sentido, pgistinto modulo.

EJERCICIO 2 : Dados los vectoresu y v , representa
los vectores:

X v
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a) Para sumar uy v, colocamos v de modo que su odgerida con el extremo de u. u +v
es el vector cuyo origen es el de u y extremo &l de

\\u
o

b) Para obtener u —v se le suma a u el opuesto de v.

=
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—

EJERCICIO 3 : Dados los vectores u (2,1), v(1,-2). Calculardaoordenadas de los vectores:

au+v b)u-v c)2u+%v

a)u+v=(2,1)+ (1,-2) = (2+1, 1-2) = (3,-1)
b)u-v=(21)-(1,-2) = (2-1, 1-(-2)) = (1,3)

1 1 _ 1 ..,9
C)2u+ v =21+~ (1-2) = (42)+ 1= (1)
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EJERCICIO 4 : Calcular my n para que se verifigue w = mu+nvsiendo u(4,-8),v(0,2),w(2,-1)

_1
2=4m m=3

(2,'1) = m(41_8) + n(O,2):> {_1: -8m+ 2n -

-1=-4+2n - n:§
2

1 3 . T
w = Eu +§v. Asi expresamos w como combinacion lineal deuy v

EJERCICIO 5 : La figura ABCD es un rombo de lado 6 cm y anguke 60° y 120°. Halla:
B

a) AB. AD

A b) DA.DC

c) OB.OC

d) AO.OC
D

a) AB.AD = |AB|.|AD|.cos 120° = 6.(6.—%)2 -18

b) DA.DC = |DA|.|DCJ.cos 60° = 6.%: 18

c) OB.OC = |OB|.|OC|.cos 90° = (3).3.0 = 0
d) AO.OC = |AO|.|OC].cos 0° = 3.3.1= 9

EJERCICIO 6 : Dados los vectores a(-3,4), b(5,-1), hallar:
a) a.b b) |a| c) |b| d) angulo que formanay b

a) ab=-35+4.(-1) =-15-4=-19

b) la] = y(-3)?+4% =5
c) |bl = y5° +(—1)2 =+/26

d) Cos (a,b) = 19 7452

IaHbI “5.26

Utilizando la calculadora: INV + COS 0,7452 +/- =38° 10’ 35"

EJERCICIO 7 : Dado el vector v(-5,3), calcula las coordenada los siguientes vectores:
a) unitarios y de la misma direccién que v
b) ortogonales a v y del mismo mdédulo
c) Ortonormales a v

a) Para convertir un vector en unitario, lo dividimpser su médulo:
5 3
V| = v/25+9 =434 = v = l{——,—j
J34' 34
Como gueremos que tenga la misma direccion quesugnedamos con la solucion
positiva: \ = (—i i}
B WNEY RN

b) Se permutan las coordenadas y se cambia una de:sigrF (3,5) y w = (-3,-5)
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Ortogonal y unitario: Dividimos los vectores ww que son ortogonales entre su médulo

para convertirlos en unitarios: W= |wy| =|v| = J34
( 3 5 J ( -3 -5 J
4= |—F/—,—F7— Y 2= |—F—=—=—F—
34’34 3434
EJERCICIO 8 : Halla un vector v de médulo~/5 y que forme con u(2,-4) un angulo de 60°

|v|:\/§:>\/x2+y2 :\/§:>x2+y2:5

Sea v(X,y= uv 1 2x-4y

-V — =
lul.lvl ~2 5720

x2+y? = 2
= 2
2x—4y =5 25+ 40y +16y
4

= 2Xx-4y =5

y=-186 - x =-122

+y?=5= 4y2+8y+1:O:><

Hay dos soluciones;(2,24;-0,13) y &-1,22;-1,86)

EJERCICIO 9 : Dados los puntos A(3,-2), B(1,3), C(-6,0), hall punto D de modo que
ABCD sea un paralelogramo:

A ° AD = BC
/ / () - (3,-2) = (6,0) — (L,3)
X=3=-7->x=-4
= D(-4,-5)
{y+2:—3 -y=-5
D C

EJERCICIO 10 : Halla los puntos que dividen al segmento de exdmos A(-2,3) y B(6,2) en
tres partes iguales

A P Q B
8:3x+6ax=g 58
AB = 3(AP)= (6+2,2-3) = 3.(x+2,y-3)= 3 :P(—,—j
—1:3y—9 y:§ 33
3
2 _ 8
“+6 —+2
. |3 3 B 2014)_(10 7]
es el punto medio entre P =l === == ==
Q P ¥5Q 2 2 (6 6 3'3
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EJERCICIO 11 : Sabiendo que |d|=4 vy g=%calcula GV
Solucion:
u_3 G _ _ . . . L
Puesto que 575 ~ U=2V ~ Uy Vsonvectores que tienen la misma direccion y
sentido - (ﬁ,\?)=0°.
GOV =|d| Ov| (eos 0° = |u] | = 4[v]
1 W =ap
2 - —|V| =4\V| -
i=3v - aw:[%j il
2 2 2
- S -al=0 - [ 3W-a)=0  S§-4=0 - =3
2 2 2
- ~ I
V|#0 yaque |i]=4 y d =5V
Por tanto, GV = 4V| 4822
3 3

|a| 3 ‘5‘ =2 y el angulo que forman es de 30 , °

EJERCICIO 12:
Dados los vectores dy btales que

halla ‘5—5‘ y ‘é{+5‘.

Solucion:
la-b| =(a-b)(a-b)=ara-2arb+b0b = |a - 2a7b + o]’
aDB=|é|E|1§‘E¢osao°=3E2E?/2—§=3\E
Luego:
ja-b] =37 -208/3+22 =9-643+4=261 - [a-b|=1261=162
Anélogamente:
ja+B[ =(a+b)n(a+b)=ara+2arb+bb =|a +2arb+[p| =
=3 +2[8V3+2°=9+6J3+4=2339 - [d+b|=12339=484

EJERCICIO 13 : Sabiendo que |u| =3y u =-5v. Calcular u.v

Solucion:
Puesto que UG =-5V, i y V son vectores que tienen la misma direccién pero sentido

opuesto - ( \7) =180°
G0V = || V] [os 180° = —u| (V| = =3V
7

—

- -3)|= -5

-1
= -5V

U=-57 - GOV =(-5V)V =
~ 5" -3W¥|=0 - |V|(5V]-3)=0 - 5V|]-3=0 - [|=2
IV|#0 puestoque |i[=3%0 y U=-5V

Por tanto: ULV = —3|\7| =-3 ﬁ =__9
5 5



